PRVNI DOMACT UKOL
Krtecek.

Krtecek se svymi prateli chce uzdravit mysku a proto potfebuje ziskat
zazratnou rostlinku chamomilu. Chytra sova mu prozradila, ze pokud vyfesi
jeden tézky piiklad (v rdmecku), tak mu ukaze, kde chamomilla roste.
Zviratka studuji ucebnici matematiky, ale zatim fesSeni ulohy nevymysleli.

Najdéte vSechna prirozend ¢isla n, pro kterd plati rovnost
n+d(n)+d(d(n)) +--- = 2025,

kde d(0) = d(1) =0 a pro k > 1 je d(k) superdélitel ¢isla k (tj. jeho
nejvetsi delitel d s vlastnosti d < k).

Pomozte krteckovi s ikolem, nevi si rady, protoZe nechodil do skoly, ale
stiné touzi mysku uzdravit.

Za vyreSeni ukolu miuZete ziskat 6 bodu, TeSeni posilejte na mij e-mail do
14.4.2025.

Reseni. Nechf n = p; - pa - - - pi, kde p; jsou prvoéisla a
P1L=P22P3 2 2 P
Potom

n+d(n)+d(d(n))+ - = pi-p2- - Pp+p1-P2 - Pk—1+P1-P2 - - Ph—2+ - -+p1+1+0 = 2025.



Proto
PL P2 Pk +PL P2 Pk—1+D1Pp2-Pr—2+ -+ p1 = 2024,

potom

pr(P2- P+ P2 Ph—1+ D2 D2+ -+ p2+1) =2024.
Vzhledem k tomu, ze 2024 = 23.11.23 a p; je prvoéislo, tak

pr=2V pr=11 V p1 =23.
Necht p; = 23. Potom

23(p2- - pr+Dp2 Ph—1 + D2 Pr—2+ -+ D2+ 1) = 2024,

potom
(p2--pr+p2--pr—1+p2--pr_2+---+p2+1)=88.

p2(P3- Pk +DP3Pe—1+DP3pr—2+--+p3+1) =87
Vzhledem k tomu, ze 87 = 3 - 29 a ps je prvocislo, tak po = 3 V py = 29.
Ale p1 > po, proto pa = 3. Potom

3(p3- pk+p3- pr-1+p3pro+-+p3+1) =87,

(3  pr+Dp3-  Pr—1+Dp3 - Pr2+-+p3+1)=29,
p3(pa- pr+pa-  Pr—1+papr—2+-tps+1)=28
Vzhledem k tomu, ze 28 = 22 -7 a p3 je prvocislo, tak p3 =2 V p3 = 7. Ale

p2 > p3, proto p3 = 2. Potom
2(paPE+pacpr—1tPpa P2t +patl) =28,

(Pa+ Pk +Dpa- Ph-1+pa- P2+t +pat1)=14,
pa(Ds- Pr+ D5 Pk—1+ D5 Pr—2+ - +ps+1) =13,

To by znamenalo, ze ps = 13, ale ps < p3. Proto pro p; = 23 tloha feSeni
nemd a podobnou tvahou zjistime, ze ani zbylé dvé moznosti k FeSeni neve-
dou.



