NEVLASTNY INTEGRAL
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RieSenie. Najskor upravime menovatel na siéin a potom integrant
upravime na parcidlne zlomky:
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Skontrolujeme, ze funkcia je na intervale (0,00) ohranic¢end, neo-
hrani¢enost hroz{ jedine v bode —1 a ten do tohto intervalu ne-

patri, teda pokracujeme podla definicie nevlastného integralu na neo-
hrani¢enom intervale:
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Zrejme lim fIn|t+1] = oo aj lim ¢ In(t?+2) = oo, teda tam mame
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limitu typu "oo — 00” a s tymto sa vysporiadame tak, ze pouzijeme

vztah pre rozdiel logaritmov a to nasledovne (zdroven zvlddneme aj

d'alsie jednoduché tpravy):
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Limitu 1tlim In ¢ (iji); pocitame ako limitu zlozenej funkcie, teda
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najskor zistime, ze tliglo (;i); = 1, potom aj tlggo N (:222 =1a
teda tlino1o In ¢ (:222 = 0. Potom
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To, ze limita typu "oco — oo” nemusi vyjst vidy 0 a teda uprava
na ”spoloény logaritmus”je potrebna, budeme vidiet v nasledujicich
dvoch tlohéch.
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2. ({ [xTz 2:c+3} dx
RieSenie. Skontrolujeme, ze funkcia je na intervale (0, o0) ohranicena,
neohranic¢enost hrozi jedine v bodoch —2 a —% a tie do tohto intervalu
nepatria, teda pokracujeme podla definicie nevlastného integrilu na
neohranic¢enom intervale:
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RiesSenie. Postupujeme podobne ako v predchadzajicich dvoch
ulohéch
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4. 1f rda.
Riesenie. Na intervale (1,00) nie je integrant nespojity (ani ne-
ohrani¢eny), teda nemusime interval rozdelit, postupujeme podla
definicie nevlastného integralu na neohrani¢enom intervale:
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RieSenie. Znovu je situdcia na intervale (0,00) takd, ze integrant
nie je nespojity (ani neohraniceny), teda postupujeme podla definicie

nevlastného integralu na neohrani¢enom intervale:
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Dalej pokra¢ujeme metédou substiticie:

T t
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etdr = dz.
et
. dz . et . t ™
= lim = lim [arctanz]] = lim [arctane’ —arctanl | = ——=
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RieSenie. Aj v tomto pripade je na intervale (e, co) integrant spojity
(teda ohraniGeny), preto postupujeme podla definicie nevlastného
integralu na neohrani¢enom intervale:
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Dalej pokracujeme metédou substiticie:
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RieSenie. Integrant je nespojity v bode 2, teda postupujeme podla
definicie nevlastného integralu pre neohranic¢enu funkciu:
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Dalej pokra¢ujeme metédou substiticie:
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dr = 32°dz.
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Schvalne skiiste neohranicenost integrantu odignorovat a integrél
pocitat bez rozdelenia intervalu. Vysledky porovnajte a zamyslite sa
nad nimi.
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. Urcte konstantu a tak, aby [ f(z)dz =1,ak f(z) =4 % € {Le)
—o0 0 inak.
RieSenie. Zrejme
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. Uréte konstantu a tak, aby [ f(z)dz = 1, ak
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Riesenie. Zrejme
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10. Urcte konstantu a tak, aby [ f(z)dz =1, ak f(z) = m%

RiesSenie. Zrejme
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