Domaci iiloha 3

Vyroky, vyrokové funkce

1) Urcete pravdivostni hodnotu vyroku
a2 (2B=6)0(33=14)=(2<1) v(2<3)=>(2%22)0(3@=12)
o (1<2)0(2#22)=(353=16) d(23=6)0(2<1)=(3E=12)
2) Ovéite, Ze
a) p |:|—|(p Dq) je tautologie,
b) (p Dq) |:|—I(p Dq) je kontradikce

3) Ovéite, Ze
p:>(q Ur) = (p:>q)|:|(p:>r) je tautologie.

4) Ovéfte ekvivalenci

plq = (pOqg)O=(pUg)

5) Necht p(x)je vyraz x +2 > 5 . Rozhodnéte, zda je to vyrokova funkce; v kladném piipadé rozhodnéte, zda
nasledujici mnoZiny jsou jeji ptipustné obory:

) N b M ={-1,-2,-3,..} o C.
6) Uréete pravdivostni hodnotu nasledujicich vyroki (pfipustnd mnoZina je IR ):
a) Ox:| x|=x by Ok:x’=x o x:x+1>x o) k:x+2=x

7) Utvotte negace vyroku z pf. 5) a co nejvice je zjednoduste.

8) Necht A 2{1, 2,3, 4,5} . Urcete pravdivostni hodnotu nésledujicich vyroki:
a) (kOA):(x+3=10) b) (OxOA):(x+3<10)
o) (OxOA):(x+3<5) d) (OxOA):(x+3<7).

9) Utvofte negace vyroku z pf. 8) a co nejvice je zjednoduste.

10) Utvoite negaci vyroku
a)lxON:x>2=2x<4
b) [(kON:x>2=2x<4

11) Utvoite negace vyroku:

a) [he: p(x) 00y :q(y) b) Oe: p(x) OUy:q(y).

12) Urcete pravdivostni hodnotu nasledujicich vyrokt s piipustnou mnoZinou {1, 2, 3} :

a) Oky: x> <y+1 b) Oxy:x” +y* <12 o) OxOy:x*+y* <12

13) Urcete pravdivostni hodnotu nasledujicich vyrokt s piipustnou mnoZinou {1, 2, 3} :

a) Oylk:x” +y*<27° b) k(yOz: x> + y* <27°.



14) Necht' A = { L,2,..., 9,10} je pifpustnd mnoZina pro nasledujici predikaty. Jde-li o vyroky, urCete jejich
pravdivostni hodnotu. Jde-li o vyrokové funkce, najdéte obor pravdivosti:
a) x[y:x+y<14 by xUy:x+y<14
o Uy:x+y<l14 d k:x+y<l4.

15) Utvoite negace nasledujicich vyroku:

a) Lky: p(x,y) b) Hxly: p(x,y) o LyUz: p(x, y,2)

16) Utvoite negace nasledujicich vyroku:

a) xly: (p(x)Ug(y)) b kly:(p(x) U=q(y)) o Ly :(p(x,y) = q(x,y))

17) (2 body) Pro n[1N jsou d4ny vyrokové formy
F,(n): Cislo 3n — 2n” —1 je kladné &islo délitelné péti
F,(n): Cislo n[{n—1) =5 je kladné &islo délitelné sedmi.
Najdéte ptirozené &islo n tak, aby vyrok F(n) = F,(n) U F,(n) byl pravdivy.

MnoZiny
18) Necht A ={0,1,2,3}.Najdéte mnoziny AO A, An A, A\A.Rozhodnte, zda se vysledky daiji
zobecnit. JestliZe ano, dokaZte.

19) Necht’ A je mnoZina vSech celych ¢isel délitelnych dvéma, B mnoZina vSech celych ¢isel délitelnych tfemi, C
mnoZzina vSech celych ¢isel délitelnych Sesti. Zjistéte, které z nasledujicich vztahti jsou spravné:

a) AUB by AUOC ¢ BUC d BUA
e) CLOA ) COB g) AUB=C hy A\B=C
iy An B=C.

20) Necht’ M je mnoZina vSech pfirozenych ¢isel mensich nez 16, M, je jeji podmnoZina, kterd obsahuje v§echna suda
¢isla, M, podmnoZina, kterd obsahuje vSechna ¢isla délitelnd tfemi a M; podmnoZina, kterd obsahuje vSechna cisla
délitelnd péti. Najdéte mnoZiny:

a M, UM, M, UM,U0M, oM,nM,
M nNnM,nM, o) (M, UM,)nM, H M nM)UWM,nM,)
g M,\M, h M\ M, (M A\M,)OWM,\M,)

DM, OMHI\M, nM,) v (M,nM,)0M, D (M, OM,)n(M,0M,).

21) 2 body) Zjednoduste zépis mnoziny M = A0 B O ((A nC)\ B) N (Z nBn B) (bez pouziti

Vennovych diagramu!)



